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devra être considérée comme admettant m racines égales dont a sera la valeur commune. Ajoutons que, pour des valeurs de œ très rapprochées de a, le rapport
(20)
sera., en vertu de la formule (18), une. quantité finie, mais différente de zéro, affectée du même signe que Awt, par conséquent du même signe que um. Cela posé, on démontrera sans peine la proposition suivante :
THÉORÈME III. — Soient u, v deux fonctions réelles et entières de x, et supposons que les deux équations
(19)                                                    "   w = o,
(8)                                         .                f = o,
offrent la première m racines, la seconde n racines, égales et réelles, dont a soit la valeur commune. L'indice de La fraction
correspondant à x = a sera zéro, si la différence m — n est paire ou négative. Mais, si cette différence est impaire et positive, le même indice sera H- r ou — i , suivant que la valeur du rapport
correspondant à x = a sera positive ou négative.
Démonstration. — Dans l'hypothèse admise, si l'on attribue à x une valeur très rapprochée de a, les deux fractions
/   3\                                                 a                     v
^                                      (x — a)"1'     (x — a)n
acquerront des valeurs- finies, mais différentes de zéro, dont la pré-mier ordre u' en multipliant chaque terme de la fonction u par l'exposant de x dans ce terme, et diminuant ce même exposant crime unité; 2° que, pour obtenir les dérivées de u des divers ordres, il+ L = ^.
